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Barem

Clasaa 12-a
Problema 1.

L T2 1D 1p
(i)
Aratd ca A(X)A(Y)TA(XTYTXY)  cooieeeeiiie i ceiee e e saeeeae e eve e seeeessaeeenaees e sneeens 2p
Deduce (G,-) grup abelian.........cooeoiiiiiiii e 2p
(i)
f:G —>(-1x), f(A(X)) =X este izomorfism intre (G,-) si ((—1,),0)
UNAE X 0 Y = X A4 Y A XY crvitieeiiiiities it estiesstessteesseeesees e srsaessessse saesssseseessssassessresensees 1p
g:(-Lo) >R, g(X) =In(x+1) este izomorfism intre ((—1,0),0) si (R,+) ........ 1p
h:G >R, h(x)=(gof)(X)este izomorfism intre (G,-) si (R,4) ceovrvvrrerivirnnnnn, 1p
(I = ((0R7=) R ISP 1p
Deduce (G,-) = ((0,00),2) e errieie et sttt e 1p
Problema 2.
OFICHL. e+ oo, 1p
(i)
Pentru y — Y obtine XY = Y 7'X ™ oot e 1p
DedUCe XY = (XY) 81 (XY)7 = € ittt 1p
Pentru y = x*obtine X° = si pentru y = Xobtine X* =€ .......cccoeeveveeererrrreennnn, 1p
Deduce X* =€§i trage CONCIUZIA ..........cvoveveeeeeeeeeeeeee e eeee e e 2p
(i)
{0} subgrup finit @l IUT (Z,4)...cvooevveeicveecs e 1p
Daca H c Zeste subgrup finital lui Z si X #0,x e Havem {nx|neZ}cH.....1p
Deduce H nu poate fi fINIT . .....ccooiiiiie e e e 1p
Concluzioneazi {0} este singurul SUBGIUP fiNit ............cccvevvvrerivriesiieeeiscscse. 1p
Problema 3.
(@ o3 11 DR 1p
.1
(i) O posibila primitiva F:R —>Reste F(x) =<3 X#0 2p
0, x=0
BN SIS 1 - S () SO 2p

Deduce ca nu exista k € R astfel incat f sd admitd primitive.........cccooervrieerenne 1p



(i) 1= [ xrDInx dx=j[ —X j L 2p
e*(xInx —1)? xlnx-1) e

CETINX g TTIX 2

xlnx -1 xInx -1
Problema 4.

OBTCHUL + vt e e 1p

Pentru X — -=%, obtine F(—Xj—f(l_—xj 160 JE 2p
1+x 1+x 1+X

Deduce F(x) = F(l Xj ........................................................................................ 2p

1+X
Observa F(0)=F(1) si aplicd Teorema lui Rolle pe [0,1]....cc.ccovviiviniiiiiiiinieee 2p

Obtine F'(C) =0 CU CE(0,1)..onviriniiniiii e AP
Deduce f(C) =0@ R, contradictie............ocvevureerreeeeereiee e eeee et es e, 2p



